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1. Programacién dindmica. Considere un consumidor que vive por infinitos periodos y cuya funcién de
utilidad instantdnea esta dada por: o
—al,
u(Cy) = 1—em™
@

Con C} el consumo del periodo ¢t y a > 0 un pardmetro que define la aversion al riesgo. Cada periodo, el
consumidor recibe un ingreso y; y tiene acceso al mercado financiero, mediante el cual puede ahorrar o
pedir prestado a; unidades del bien de consumo en cada periodo, a una tasa que se mantiene constante

en el tiempo r, = r. Trabaje la funcién como se le presenta, sin usar transformaciones.

a) Identifique las variables de estado y decisién de cada periodo (2 puntos)

b) Escriba la ecuacion de transicién en la forma s;11 = g(s¢, x¢) y defina la funcién valor asociada a

este problema (2 puntos)

¢) Utilice el principio de programacién dindmica para escribir el problema del consumidor en términos

de la ecuacién de Bellman (8 puntos)

d) Encuentre la condicién de optimalidad y utilice el teorema de Benveniste-Scheinkman para derivar

la ecuacién de Euler (8 puntos)



e) Construya la restriccién presupuestaria intertemporal. Explique brevemente (méximo 2 renglones)

por qué se descartan los esquemas de Ponzi. Utilice j como contador de las sumatorias. (4 puntos)

f) Suponga que B(1+ r) = 1. A partir de los resultados de d) y e), obtenga la ecuacién de consumo
optimo c* en términos de la tasa de interés y la riqueza total Wy = a; + Hy, siendo Hy la riqueza

humana (6 puntos)

g) En el primer periodo se aplica un impuesto 7 de suma fija sobre la riqueza humana. Utilizando
la expresiéon de consumo no simplificada (i.e. utilizando la definicién de H;), encuentre el nuevo

consumo éptimo ¢** y el cambio con respecto a ¢* (5 puntos)
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